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SORULAR C

Siure: 40 dakika

Cl. S={-2,—-1,0,1,2} ve K = S x S olsun. Bu K kiimesinin iizerine, orta noktasi kiimenin
elemanlarindan birinin tizerine gelecek sekilde 4 birim uzunlugunda bir dogru parcgasi her noktaya
gelme ihtimali esit olacak sekilde rastgele birakiliyor. Dogru parcasinin yonii de rastgele olup her
yonde olma ihtimali aynidir. Bu durumda dogru parc¢asinin tamaminin [—2, 2] x [—2, 2] i¢inde kalma
ihtimali nedir?

C2. a,b tamsayilar olmak iizere ¢ = a + bv/2 seklinde yazilabilen ve 0 < ¢ < 1072 ifadesini
saglayan reel sayilar var midir? Varsa ornek gosteriniz.

C3. Asagida verilen yarim ¢ember iizerinde A noktasi en sol nokta olsun. B, C noktalar1 yarim
cember iizerinde Oyle secilsin ki ABF, BC'D dik iiggenleri |AF| = |BD| olacak sekilde eg ii¢cgen
olsun. Bu durumda |AF|/|BF| oran1 hangi degerleri alabilir?

C4. P noktasi y = 2? parabolii iizerindedir ve () noktast OP™nin dik kenarortaymin y-eksenini
kestigi noktadir. P noktasi parabol boyunca orijine yaklasirken, () nereye gider?
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COZUMLER C

CC1. S x S den bir nokta etrafinda 2 birim yaricapl cember ¢izdigimizde bu ¢emberin ¢aplar:
bizim orta noktasi bu noktaya diigen dogru pargalarimizdir. Sayet boyle bir ¢apin daire iizerindeki
iki ug noktas1 da [—2,2] x [—2,2] igindeyse ¢ap bu karenin igindedir. S x S kiimesinin simetri-
lerini de kullanarak goyle bir yol takip ederiz. S x S in en dig kisminda yer alan noktalarda bu
ozellik yoktur, hakeza (1,1), (—1,—1), (1, —1), (—1, 1) noktalar1 da bdyledir. (0,0) noktasinda biitiin
caplar karenin i¢indedir, (0,1), (0, —1), (1,0), (=1, 0) noktalarimin her birinde ise 27 /3 liik bir ag1 i¢in
karenin i¢indedir. Dogru pargasinin orta noktasmin bir noktaya isabet etme ihtimali 1/25 olduguna
gore cevap

1 41 1 7
25 * 325 75
olur.

CC2. a+bv/2 seklinde yazilabilen iki saymin carpiminin da bu sekilde yazilabildigini gézlemleyelim:
(a1 + b1V2)(az + bsV/2) = aras + 2b1by + (a1by + asbr) V2.

Su halde —14+/2 sayisinin biitiin kuvvetleri bu sekilde yazilabilmektedir. Ayrica 0 < —14+/2 < 1/2
esitsizligini de dikkate alirsak (—1 4 v/2)7 sayismin istenen 6zelliklere sahip oldugu goriiliir:

1 1
0< (-1 N < — = — <1072,
(-1+V2) 27 128

CC3. |AF| uzunlugu a, |BF| uzunluguna b diyelim. Oncelikle B noktasi yarim dairenin tepe
noktasinin sagida olamaz, zira bu durumda |AF| > |BD| olacag: agiktir. Su durumda a < b
olacaktir. Simdi a < b oldugunu varsayalim, bu durumda cemberin merkezi O noktasindan DC
dogrusuna bir dik c¢ekerek kesigim noktasina E dersek bir OEC dik iiggeni olusacaktir. OFEC nin
kenar uzunluklari a+b—r, b—a,r iken O BF nin kenar uzunluklar1 r —a, b, r olur. Pisagor teoremini
OFEC ye uygularsak

a® + b?
T =
a-+b
gikar, OBF' ye uygularsak
a® + b?
r =
2a

bulunur. Su halde a = b olmalidir. Bu da B nin yarim ¢emberin tepe noktasi C' nin de en sag
noktasi olmasi ile elde edilir. Yani istenen oran sadece 1 degerini alabilir.

CC4. P noktasiminin koordinatlart P(t,t%), Q noktasimin koordinatlar1 ise Q(t/2,t?/2) dir, bu-
£ _
t

5= (D02

dir. Denklem 1’de x = 0 yazarsak dogrunun y— eksenini kestigi noktay1 buluruz,

1
y—azé. (2)

Denklem 2’den ¢ sifira yaklagirken, y = 1/2 buluruz. Yani @ noktasi (0, 1/2) noktasina yaklagmaktadir.

rada t sifirdan farkli bir reel sayidir. OP dogrusunun egimi,
dir. QR dogrusunun denklemi

v e .o . 1
t, QR dogrusunun egimi ise —;



